Los alumnos que se presenten al examen de Anélisis Complejo del préximo dia 17 de
Febrero deberdn exponer uno de los dos temas que resulten elegidos al azar de entre los
siguientes:

1.

10.

11.
12.

13.
14.

15.

16.

17.
18.

19.

Funciones holomorfas. Ecuaciones de Cauchy-Riemann. Funciones analiticas. Holo-
morfia de las funciones analiticas.

. La funcién exponencial y logaritmos complejos. Logaritmos holomorfos de una fun-

cién. Analiticidad del logaritmo principal.

. Potencias complejas. Funciones trigonométricas complejas.

Caracterizacién de la existencia de primitivas. Teorema de Cauchy-Goursat. Teorema
de Cauchy para dominios estrellados.

Férmula de Cauchy para una circunferencia. Analiticidad de las funciones holomor-
fas: desarrollo en serie de Taylor. Teorema de extensién de Riemann.

Férmula de Cauchy para las derivadas. Desigualdades de Cauchy. Teorema de Liou-
ville. Consecuencias.

Teorema de Morera. Teorema de convergencia de Weierstrass para sucesiones de fun-
ciones holomorfas.

Ceros de una funcién holomorfa. Principio de Identidad.

Principio del maximo para funciones subarménicas. Principios del modulo maximo
y del médulo minimo para funciones holomorfas.

Funciones arménicas y funciones holomorfas. Propiedad de la media. Principio de
Extremo y Principio de Identidad para funciones armoénicas.

Férmula de Poisson. Problema de Dirichlet para discos.

Caracterizacion de las funciones arménicas. Desigualdad de Harnack. Sucesiones de
funciones armoénicas.

Teorema de la aplicacién abierta. Teorema de la funcién inversa local.

Comportamiento local de una funcién holomorfa. Holomorfia e inyectividad. Teore-
ma de la funcidén inversa global.

Existencia de argumentos continuos de una curva. Indice de un punto respecto a una
curva cerrada. Propiedades. Expresion del indice como una integral.

Forma general del Teorema de Cauchy y de la Férmula Integral de Cauchy. Abiertos
homolégicamente conexos.

Desarrollos en serie de Laurent. Descomposicién candnica relativa a un punto.

Clasificacion de las singularidades aisladas. Caracterizaciones de los puntos regulares
y de los polos. Teorema de Casorati-Weierstrass.

Residuo de una funcién en un punto. Teorema de los residuos. Célculo del residuo en
un polo.



